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天 于 Smarandache-Reimann Zeta 厅 列 
乐 茂 华 


(湛江 和 师范 学 院 数学 系 ,广东 灌 江 5$24048) 


摘要 : 本 文 证 明了 Smarandache-Reimann Zeta 序 列 不 是 整数 序列 ,而 且 该 序列 中 的 任何 两 个 
整数 项 都 不 是 互 素 的 . 
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On 也 e Smarandache-Reimann Zeta sequence 
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Abstract mthis paperwe prove that the Smarandache-Reimann Zeta sequence is not a sequence of in-- 
tegers，and any two integer terms of this sedquence are not relatively prime. 
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对 于 复数 *， 
2 (D) 
称 为 Riemann Zeta 画 数 .对 于 正 整数 思 , 设 到 适 合 
所 27) = 地 (2) 


其 中 “是 圆周 率 .此 时 ,序列 7 { 闷 和 称 为 Smarandache-Rmeiann Zeta 序 列 . 对 此 , Murthy' 认 为 了 
是 整数 序列 ,并 且 提 出 以 下 猜想 : 

猜想 7 中 任意 两 项 都 不 互 素 . 

对 于 正 整 数 5 以 及 素数 p, 设 ord(p ,oa)j 是 在 “中 的 次 数 .本 文 证 明了 : 

定理 1 当 ord(2, (20)! ) < 27- 2 时 ,7 不 是 整数 . 

定理 2 7 中 任意 两 个 整数 项 必定 不 能 互 素 . 

因为 ord(2,14 )= 11< 12= 2” 7- 2, 所 以 根据 定理 1 可 知 7 不 是 整数 序列 .然而 ,根据 定理 2 可 
知 7 中 的 整数 项 都 满足 Murthy 的 猜想 . 

定理 1 的 证 明 设 5 是 第 浆 个 Bernoulli 数 .根据 文献 [2 的 命题 2 5. 3 可 知 
人 万 > (3) 

因为 由 Von Staudt 定 理 (参见 文献 [3]) 可 知 (下 转 第 13 页 ) 


激 22)= (- 了 
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非 振动 的 . 
例 2 对 任意 正 整数 夺 , 方 程 


1 
1+ 1 


x+ (ceost)x 二 
是 振动 的 ,其 中 ”满足 定理 2 的 条 件 . 
取 040) = - sint, 容易 计算 


二 二 [pO(0 - ro = 二 cosr+ gsint 


(1+ 2 一 cost xsin)x= 0 


于 是 


1 
11 二 1 


了 = 
由 定理 2 知 方程 振动 . 


Po) - ro001+ 900= 站 Teose> 0 


参考 文献 : 
] 程 崇 高 , 林 诗 仲 .二 阶 微分 方程 振动 与 非 振动 的 充分 条 件 [J]. 海 南 师范 学 院 学 报 ( 自 ), 2003,16( 1D: 上 4. 
] 程 崇 高 .二 阶 线性 齐 次 方程 解 的 零点 比较 定理 [可 .数学 杂志 , 1996, 16( 和 : 437- 440. 
[3] 邓 宗 琦 . 常 微分 方程 边 值 问题 和 Sturm 比 较 理 论 引 论 人 第 2 版 ) [M ]. 武 汉 : 华中 师范 大 学 出 版 社 , 1990. 
] 
] 


Kreith K. Oscillation theory[M]. New York Springe-Verlag, 1973. 


Craef JR，Spikes PW.， Comparison and Nonoscillation Resule for perturbed Nonlinear Differential Equations [ 中 . 
Ann Mat pure Appl, 1978, 116 13 和 142. 


(上 接 第 10 页 ) 


Br = (区 (4) 
其 中 CA Dr 是 适合 
gcd(w, 力 ) = 1 反 2(mod 四 ,六 反 0(mod 3) (5) 
的 正 整数 .从 (2 ;,(3 和 (有 久 可 知 
7 = (9 


由 于 从 (5 可知 户 是 偶数 ,而 且 gecd(w , 户 )= 1 所 以 w 必 为 奇数 .因此 ,从 (909 可知: 当 ord( 2, (20)! ) < 
2- 2 时 , 丈 不 是 整数 .由 此 可 知 7 不 是 整数 序列 .定理 证 完 . 

定理 2 的 证 明 设 歼 和 丈 是 了 中 的 两 个 整数 项 ,从 定理 1 的 证 明 过 程 可 知 也 和 歹 分 别 适 合 
(9 和 


! L 
7m 一 二 (7) 
其 中 CN 必 适合 
gcd(oo, 记 ) = 1 访 反 2(0mod 四 ,加 二 0(0mod 3) (8) 


的 正 整数 .根据 (9,(9,(7 和 (98 可知 思 和 丈 有 公 因 数 3 由 此 可 知 双 和 有 不 是 互 素 .定理 证 完 . 
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